	Informatik IV



1.2 Boolesche Algebra

Boolesche Algebra:
Definiere für Elemente x aus B := {0, 1}:




x [image: image1.png]


 y := max (x, y)




x geschnitten y := min (x, y)




nicht-x := 1 – x




(B, vereinigt, geschnitten, nicht) ist Boolesche Algebra, d.h.




distributiver, komplementärer Verband mit kleinstem und größtem Element.

Gesetze für Boolesche Algebra:
Kommutativität (bzgl. Vereinigung und Schnitt)






Assoziativität (bzgl. Vereinigung und Schnitt)




Verschmelzung:
(x vereinigt y) geschnitten x = x









(x geschnitten y) vereingt x = x




Distributivität (bzgl. Schnitt/Vereinigung und

Vereinigung/Schnitt)




Komplementgesetze:
x vereinigt (y geschnitten nicht-y) = x









x geschnitten (y vereinigt nicht-y) = x




x vereinigt 0 = x

x geschnitten 0 = 0






x vereinigt 1 = 1

x geschnitten 1 = x




De Morgan:
nicht(x vereinigt y) = nicht-x geschnitten nicht-y








nicht(x geschnitten y) = nicht-y vereinigt nicht-y




x = x vereinigt x

x geschnitten x = nicht(nicht-x)




Bew. über Wertetabelle:




Beispiel Komplementgesetz x geschnitten (y vereinigt nicht-y) = x

	x
	y
	y vereinigt nicht-y
	x geschnitten (y vereinigt nicht-y)

	0
	0
	1
	0

	0
	1
	1
	0

	1
	0
	1
	1

	1
	1
	1
	1





Rest analog.
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